Rachunek prawdopodobienstwa i statystyka

Lista zadan nr 3. Tydzieh rozpoczynajacy sie 23. marca

Zadania

1. Aoraz B sa zdarzeniami takimi, ze: P(ANB) = 1/4, P(AY) = 1/3, P(B) = 1/2. Znalezé P(AUB).

10.
11.

Czy prawda jest, ze 13. dzien miesiaca powiazany jest z piatkiem? (1 stycznia 1601 — 31 grudnia
2000)

ZALOZENIA: rok numer n jest jest przestepny jezeli n =4 0, pod warunkiem, ze n %199 0; dodatkowo
— jezeli n =400 0 (czyli rok 2000), to wezes$niejszy warunek jest niewazny. Ile razy w 400-letnim cyklu
13-tym dniem miesigca byl poniedziatek, wtorek, ..., niedziela?

Méwimy, ze zmienne X, Y s3 niezalezne, wtedy gdy — w wypadku dyskretnym — spetniony jest warunek
P(X =zi,Y =yp) =P (X =) P(Y = ).

Zmienna X ma rozklad B(ni,p) a zmienna Y rozklad B(ng,p). Zmienne sa niezalezne. Wykazad,
ze zmienna Z = X + Y ma rozklad B(ni + na,p).

Niezalezne zmienne losowe X, Y maja rozktad Poissona z parametrami A\; i Ao. Wykazaé, ze zmienna
Z = X + Y ma rozklad Poissona z parametrem A; 4+ As.

Gestosé 2-wymiarowej zmiennej losowej (X,Y) to f(z,y) = 3zy na obszarze ograniczonym prostymi
y=0, y=x, y=2—-u.
Wyznaczy¢ gestosci brzegowe fi(z), fa(y).

. Obliczy¢ warto$é oczekiwana zmiennej brzegowej Y. Czy zmienne X,Y sa niezalezne? (odpowiedz

uzasadnic)

Prawdopodobienstwo sukcesu w pojedynczej probie jest réwne p. Wykonujemy niezalezne doswiad-
czenia do momentu uzyskania 3 sukceséw. Zmienna losowa X to liczba przeprowadzonych prob.
Wyznaczy¢ rozklad zmiennej X, tzn. podaé jej funkcje gestosci (ppb). Obliczy¢ warto$é oczekiwana
zmiennej X.

Czytelnie i starannie - bez korzystania z notatek - napisa¢ wielkie i male greckie litery: alfe «, bete
B, (d)zete ¢, ete n, lambde A, chi x, ksi &, fi ¢, rho p.

(a) Niech X ~ U[-2,2]. Znalez¢ rozklad zmiennej Y = | X]|.

(b) Dla X ~ U[—1, 1] wyznaczy¢ rozklady zmiennych Y = X3, Z = X2.

L-p
P

Niech X bedzie zmienna o rozkladzie geometrycznym (X ~ Geom(p)). Sprawdzié, ze V(X) =

Zbiory Aj,..., A4 maja moc — odpowiednio — 40, 32, 20, 50. Losowo wybieramy pewien element
(z caloci). Wartoscia zmiennej losowej X jest moc zbioru z ktérego pochodzi wybrany element.
Nastepnie losowo wybieramy jeden ze zbioréow. Wartoscig zmiennej losowej Y jest moc wybranego
zbioru. Obliczy¢ E(X) i E(Y).
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